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Dalsze zadania

Zadanie 4.

Niech f : [0,2]→R będzie funkcją ciągłą taką, że f (0)= f (2). Pokazać, że wykres f

ma cięciwę o długości 1.

Zadanie 5.

Przypuśćmy, że funkcja f :R→R jest ciągła i okresowa o okresie T > 0. Pokazać, że

istnieje taki punkt x0 ∈R, że f (x0)= f
�

x0 +
T
2
�

.

Zadanie 6.

Załóżmy, że funkcja f : [0,2]→R jest ciągła oraz f (0)= f (2). Pokazać, że znajdą się

takie punkty x1,x2 ∈ [0,2], że x2 −x1 = 1 i f (x1)= f (x2).
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Zadanie 7.

Podać przykład funkcji ciągłej f :R→R, która każdą swoją wartość przyjmuje

dokładnie 3 razy. Czy istnieje funkcja ciągła f :R→R, która każdą swoją wartość

przyjmuje dokładnie dwa razy?

Zadanie 8.

Przypuśćmy, że f : [0,1]→R spełnia f (0)f (1)< 0 oraz istnieje ciągła funkcja

g : [0,1]→R taka, że f +g jest funkcją (ściśle) malejącą. Pokazać, że f ma miejsce

zerowe.
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