
Zadanie do referatu "Wprowadzenie do procesów dyskretnych"

Ci¡g Lucasa speªnia równanie rekurencyjne

Ln+2 = Ln+1 = Ln, n ∈ N0, L0 = 2, L1 = 1. (1)

Liczby w ci¡gu Lucasa speªniaj¡ to samo równanie, co liczby w ci¡gu Fibonacciego - (Fn), Fn+2 = Fn+1+Fn,

F0 = 0, F1 = 1, ale maj¡ inny warunek pocz¡tkowy.

Problemy do rozwi¡zania

(i) Wyznaczy¢ rozwi¡zanie równanie (1).

(ii) Pokaza¢, »e lim
n→∞

Fn+1

Fn
= lim

n→∞
Ln+1

Ln
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5

2
=: Φ ≈ 1, 618033988, Φ nazywamy zªotym podziaªem.

Wªasno±ci i zastosowania liczb Lucasa

Liczby w ci¡gu Lucasa pocz¡wszy od trzeciego wyrazu stanowi¡ zaokr¡glenia pot¦g liczby Φ:

Φ0 = 1 = L1;

Φ1 ≈ 1, 618033988 ≈ 2 = L0;

Φ2 ≈ 2, 618033988 ≈ 3 = L2;

Φ3 ≈ 4, 23607977 ≈ 4 = L3;

Φ4 ≈ 6, 854101954 ≈ 7 = L4 . . ..

Liczb Lucasa u»ywa si¦ do sprawdzania, czy dana liczba Mersenne'a jest liczb¡ pierwsz¡, a tak»e w algo-

rytmach szyfruj¡cych.
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